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BÀI 3: HÀM SỐ LIÊN TỤC


HÀM SỐ LIÊN TỤC TẠI MỘT ĐIỂM.
Định nghĩa:
· 





Cho hàm số  xác định trong khoảng ,. Hàm số  liên tục tại  nếu .
· 


Hàm số  không liên tục tại điểm ( nghĩa là ) gọi là bị gián đoạn tại điểm đó.
HÀM SỐ LIÊN TỤC TRÊN MỘT KHOẢNG.
Định nghĩa:
· 


Hàm số  liên tục trên khoảng  nếu nó liên tục tại mọi .
· 

Hàm số liên tục trên đoạn   nếu:
· 

 liên tục tại mọi .
· 

 liên tục bên phải tại a, nghĩa là .
· 

 liên tục bên trái tại b, nghĩa là.
Nhận xét: Đồ thị hàm số liên tục trên khoảng là một “đường liền” trên khoảng đó.
MỘT SỐ ĐỊNH LÝ CƠ BẢN.
· Định lý 1: Các hàm số đa thức, hữu tỉ, căn, lượng giác thì liên tục trên tập xác định của chúng.
· 

Định lý 2: Tổng, hiệu, tích, thương  của 2 hàm liên tục tại  là hàm số liên tục tại .
· 




Định lý 3: Nếu hàm số   liên tục trên  và  thì phương trình có ít nhất một nghiệm c thuộc  sao cho .
TÓM TẮT



DẠNG 1: XÉT LIÊN TỤC TẠI 1 ĐIỂM


Bài 1) Xét tính liên tục của hàm số sau đây tại điểm  đã chỉ ra:
Ví dụ 

	


Xét tính liên tục của hàm số sau tại điểm  : 


Lời giải
· 

· 
 

Do 

   Vậy: hàm số liên tục tại  
Bài tập tự luyện



1)tại 		


2) tại 


3)  tại 	


4)  tại 


5)  tại 		


6)tại 


7 ) tại  	


8) tại 

Bài 2) Tìm tham số để mỗi hàm số sau đây liên tục tại điểm  đã chỉ ra:
Ví dụ 

	

Tìm a để hàm số liên tục tại : 


Lời giải
· 
				
· 


		


ycbt	



Vậy:  hàm số liên tục tại .
Bài tập tự luyện





1)    tại 		2)tại




3)   tại 		4)  tại 




5)   tại  		6)  tại 
Bài 3) Xét tính liên tục của hàm số trên tập xác định.


1) 				2) 



DẠNG 2: XÉT LIÊN TỤC TẠI 1 ĐIỂM



Bài 1) Xét tính liên tục của hàm số sau đây tại điểm  đã chỉ ra:
Ví dụ 

	


Xét tính liên tục của hàm sốtại 


Lời giải
· 
		
· 



     

Do: 

  Vậy: hàm số liên tục tại 
Bài tập tự luyện





1)  tại 		2)  tại 




3) tại  			4)  tại 




5)  tại 		6)  tại 





Bài 2) Tìm tham số để mỗi hàm số sau đây liên tục tại điểm  đã chỉ ra:
Ví dụ 

	



Cho hàm số  . Xác định a để hàm số liên tục tại .


Lời giải
Ta có :
· 

· 

· 
  


Hàm số liên tục tại .

Vậy:  thỏa yêu cầu bài toán.
Bài tập tự luyện





1)  tại 		2)  tại 




3) tại 		4)  tại 




5)  tại 			6)  tại 

CHỨNG MINH PHƯƠNG TRÌNH CÓ NGHIỆM

Bài 1)  Chứng minh phương trình có nghiệm (trên khoảng đã chỉ ra).
Ví dụ 

	

Chứng minh: phương trình ít nhất hai nghiệm phân biệt.                                               


Lời giải

Đặt .




Dolà hàm đa thức nên liên tục trên R suy raliên tục trên đoạn và (*). 

Ta có: 


Suy ra: và (**)

Từ (*) và (**): phương trình có ít nhất một nghiệm trên mỗi khoảng .
Vậy: phương trình có ít nhất hai nghiệm phân biệt.                                               	
Bài tập tự luyện


a) có ít nhất 2 nghiệm phân biệt.

b)  có đúng 3 nghiệm phân biệt.

c) có đúng 3 nghiệm phân biệt thuộc khoảng (–2;2)

d)  có đúng 3 nghiệm phân biệt thuộc khoảng (– 3;1)
Bài 2. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m các phương trình sau đây luôn có nghiệm.
        Chọn x sao cho thế vào phương trình sẽ mất m, nếu vẫn còn m thì ta chứng minh giá trị đó là số  dương hay âm. 

a) 				

b) 

c) 				

d)

e) 			

f) 
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